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Tentamen bestar av nio uppgifter som var och en ger maximalt fyra
poang.

Pa de tre forsta uppgifterna, som utgor del I, &r det endast mojligt att
fa 0, 3 eller 4 podng. Dessa tre uppgifter kan erséittas med resultat fran
den l6pande examinationen. De tva kontrollskrivningarna svarar mot
uppgift 1 och 2 och seminarierna mot uppgift 3. Godkéand kontrollskriv-
ning eller godkénd seminarieserie ger 3 podng pa motsvarande uppgift
och vil godkand kontrollskrivning eller seminarieserie ger 4 podng. For
att hoja fran den lopande examinationen fran 3 poéng till 4 krivs att
hela uppgiften loses.

Resultat fran den 16pande examinationen kan endast tillgodordknas
vid ordinarie tentamen och ordinarie omtentamen fér den aktuella
kursomgangen.

Uppgifterna 4 — 6 utgor del II. De tre sista uppgifterna utgor del I11.
For betygen A och B krévs ett visst antal poang pa del III.

Betygsgrinserna vid tentamen kommer att ges av

Betyg ‘ A B C D E Fx
Total poéng 27 24 21 18 16 15
varav frandel III'| 6 3 - - - _

Dessa poénggrénser ar prelimindra och kan komma att justeras.

For full poéng pa en uppgift kriavs att l6sningarna ar vil presentera-
de och latta att folja. Det innebér speciellt att inforda beteckningar ska
definieras, att den logiska strukturen tydligt beskrivs i ord eller sym-
boler och att resonemangen &r vil motiverade och tydligt forklarade.
Losningar som allvarligt brister i dessa avseenden bedéms med hogst
tva poang.




DEL I

(1) Du far veta att r &r ett rationellt tal,  # 0, och att x och y &r
reella tal, och att rx = y. Avgor vilka av foljande pastaenden
som ar sanna och vilka som é&r falska. Som alltid ska du motivera

dina svar.
(Pl)y=0 = 2=0
(P2) 2 =0 < y=0
P3)yeQ = 2z€Q
P y¢Q = 2¢Q

() w2 (e (4))

(3) Skissera i det komplexa talplanet méngden av de z som uppfyl-
ler ekvationen |z — (3 — )| = 2.
Satt sedan x = Rez och ¥y = Im z, och bestdm en ekvation i x
och y som beskriver samma méingd.

a)

DEeL 11

(4) Primfaktorisera talen 1155 och 1650, du kan ha hjélp av att
11]1155 och att 11|1650. Berdkna sedan med hjilp av primfak-

toriseringen
3 ) 1
= (2 b) U5 (9

1650
Svaren skall som vanligt anges pa sa enkel form som mojligt.

(5) Los ekvationerna

In(z*~z)—In(z—1) = -1 (2 p) b) sindx =cos2z (2 p)

Var god vind!



(6)

3

a) Faktorisera polynomet p(z) = 23 — 1 sa langt som mdjligt i
polynom med reella koefficienter. (1p)
b) Faktorisera polynomet p(z) = z3 — 1 sa langt som mojligt i
polynom med komplexa koefficienter. (1p)
¢) Finns det nagot polynom

p(z) = Z apx® = apx™ + ap12"t+ -+ a1z + ag
k=0
sadant att p(m) = 0 {or varje heltal m sadant att 0 < m < n?

Ge ett exempel eller forklara varfor nagot sadant polynom inte
finns. (2 p)

(9)

DEeL III

Lat f(z) = 2cosx. Bestdm det storsta intervall innehallande
punkten x = 1/2 pa vilket f &r inverterbar. Ange sedan defi-
nitionsméngd och virdeméngd for den inverterbara funktionen
och for dess invers. Skissera ocksa grafen till inversfunktionen.

Alla reella tal kan som bekant skrivas som decimaltal, om vi
tillater odndligt manga decimaler.

Vad kénnetecknar de rationella talens decimalbraksutvecklingar?
Finns det nagra andra tal som har samma kdnnetecken?

Du behover inte bevisa dina pastaenden med generella bevis,
men du ska forklara och motivera dina svar, och argumentera
utifran lampliga exempel.

Bestam alla reella tal z sadana att

1
z+1

— 1| > 3.




