Hans Thunberg, KTH Matematik

Studiehandledning SF1661 Perspektiv pa Matematik HT2015,
Civilingenjor och Idrare ak 1

Undervisningen pa kursen ges i form av forelasningar och évningar.

Vid 6vningarna, dar ni r uppdelade i tva grupper, ar den egna aktiviteten i fokus. Vissa
ovningstillfallen kallas for Workshops, det innebar att ni studenter arbetar gruppvis under
handledning med ett sasmmanhéngande arbetsmaterial med ett visst tema. Vissa évningstillfllen ar
examinerande.

| lasanvisningen anvands foljande fargbeteckningar:

F=Fé6reldsning 0=0vningstillfille 0 = Ovningstillfille med I6pande examination

Litteratur (finns pa Karbokhandeln)

WIM = Courant & Robbins, What is Mathematics? 2:a upplagan, reviderad av Stewart, |. Oxford
university press, 1996. ISBN13: 9780195105193. ISBN10: 0195105192

MA = Johansson & Ohman, Introduktion till hégre studier i Matematik, LIBER, 2011. ISBN13: 978-91-
47-10536-6

Kompletterande material som distribueras via kurshemsidan pa KTH Social.

Som kursmaterial anvands ocksa kompendierna fran SFO003 Introduktion i matematik,

FK = Férberedande kurs i matematik 1. Kompendium, KTH.
IN = Intromatte — Introduktion till h6gre matematik foér teknologer. Kompendium, KTH.

Eget arbete med litteratur och uppgifter

Det ar viktigt att arbeta aktivt och kontinuerligt med kursen dven utanfér lektionstid. Folj
lasanvisningarna: |ds de angivna litteraturavsnitten och arbeta med I6sa 6vningsuppgifter. De
rekommenderade uppgifterna ar tillsammans med seminarieuppgifterna valda fér att motsvara
kraven for godkant i kursen. Extra uppgifter tranar framst fardigheter som kravs for hégre betyg.
Rekommenderade uppgifter och extra uppgifter ar i forsta hand tankta for arbete utanfor lektionstid,
och bor goras i anslutning till motsvarande undervisningstillfille. Vissa av dessa uppgifter kommer
dven att behandlas pa 6vningarna.

Examination

Examinationen sker dels I6pande under kursens gang genom seminarier, dar vissa hemuppgifter
(seminarieuppgifter) redovisas, och genom kontrollskrivningar, och dels genom en avslutande
tentamen. Tentan ar det enda obligatoriska momentet. Godkdanda seminarier och kontrollskrivningar
far tillgodorakans mot uppgifter pa tentan. Detaljerad information finns pa kurshemsidan.

For att tydliggora att det ar viktigt att lasa teorin i kurslitteraturen kommer det vid saval
seminarietillfidllena som vid kontrollskrivningar och tentamen ocksa att stillas kontrollfragor pa de
aktuella avsnitten i kurslitteraturen.

Kurshemsida
Kurshemsidan finns pa KTH Social, https://www.kth.se/social/course/SF1661



https://www.kth.se/social/course/SF1661

Vecka 36

Ma Forelasning 0

Introduktion. Naturliga tal. Primtal.

Ti Foreldsning 1

Positionssystem. Potenser.

On Ovning 1 Workshop: Delbarhet och primtal.

To Foreldsning 2 Hela tal. Rationella tal och reella tal.

Fr Ovning 2 Potenser. Rationella och reella tal.

Vecka 37

M& Ovning 3 Workshop: Decimalbraksrepresentation av reella tal.
Ti Ovning 4 Seminarium 1

On Foreldsning 3

Mangdlara och logik.

To Forelasning 4

Logik. Kardinalitet.

Fr Ovning 5 Mangdlara och logik. Att lasa och skriva matematik.
Vecka 38

M& Ovning 6 Reserv och repetition. Raknestuga

Ti Ovning 7 Kontrollskrivning 1

On Foreldsning 5

Ekvationslosning. Polynom och Faktorsatsen.

To Forelasning 6

Olikheter och absolutbelopp

Fr Ovning 8 Polynom. Ekvationer. Olikheter. Absolutbelopp.
Vecka 39

M& Ovning 9 Workshop: Avstandsformeln och cirkelns ekvation.
Ti Ovning 10 Seminarium 2.

On Foreldsning 7

Summor och produkter. Induktionsbevis.

To Foreldsning 8

Binomialsatsen och Pascals triangel.

Fr Ovning 11 Summor, produkter. Induktion. Binomialsatsen.
Vecka 40

M& Ovning 12 Repetition och reserv. Raknestuga.

Ti Ovning 13 Kontrollskrivning 2.

On Foreldsning 9

Funktionsbegreppet. Trigonometriska funktioner.

To Forelasning 10

Exponential- och Logaritmfunktioner.

Fr Ovning 14 Workshop: Funktioner, ekvationer och grafer.
Vecka 41

M& Ovning 15 Trigonometriska funktioner och ekvationer.

Ti Ovning 16 Exponentialfunktioner och logaritmer. Ekvationer.
On Forelasning 11 Komplexa tal.

On Ovning 17 Seminarium 3.

To Foreldsning 12 Komplexa tal. Faktorisering av polynom.

Fr Ovning 18 Komplexa tal och faktorisering av polynom

Vecka 42

Ma Forelasning 13

Derivata och Integral, tillampningar och samband.

Ma& Ovning 19

Workshop: Derivata och integraler.

Ti Ovning 20 Seminarium 4.

Fr Forelasning 14 Reserv och repetition.
Fr Ovning 21 Reserv och repetition.
Vecka 43

Fr

Tentamen




Vecka 36

Introduktionsforldsning, 31/8. Kursintroduktion. Naturliga tal. Primtal.
Litteratur

- IN avsnitt 2.1
-WIMsid1-4(Ch1,8§1, 1. Laws of arithmetic).
- WIM sid 21 — 24. Beviset av att det finns odndligt manga primtal pa sidan 22 ar viktigt, och det skall
du kunna genomfora sjalv. Stycket som borjar pa rad 11 pa sidan 23 lases mer 6versiktligt som
orientering. Det bevis som borjar 11 rader nerifran pa sidan 23 och fortsatter pa sidan 24 kommer
inte att examineras. Ni kommer att aterkomma till dessa fragor i kursen Diskret Matematik i var.
- WIM sid 25 — 31. L3s detta noga sa att du forstar och kan félja med i texten. Du skall kunna

- redogora for innebdrden av Primtalssatsen (The Prime Number Theorem), dvs du skall kunna
forklara vad satsen sager (men inte redogora for beviset).

- redogora for inneborden av Goldbachs férmodan.

- redogora for det problem som beskrivs i sista stycket pa sidan 31 innan §2. (Tva pa varandra
foljande udda tal p och p + 2 som bagge ar primtal brukar kallas for primtalstvillingar. )

Rekommenderade uppgifter
IN 2.1-2.5 (sid 21)
FK: 1.1: 1 -2 (sid 18)

Foreldsning 1, 1/9. Positionssystem. Potenser.
Forberedelser. Las igenom litteratur som hor till forelasningen (se nedan). Rakna nagra av
uppgifterna ur FK pa sidan 39.

Litteratur

Positionssystem:

- WIM sid 4 — 9 (2. The representation of integers och 3. Computation in other systems than the
decimal)

Potenser:

- FK sid 29 - 38.

Rekommenderade uppgifter
WIM: 1- 4,sid 8.
FK:1.3:1-6(sid 39), 2.1: 1 -2 (sid 48).

Extra uppgifter
WIM, uppgift pa sidan 9.

Ovning 1, 2/9. Workshop om delbarhet och primtal

Material till workshopen finns pa kurshemsidan pa KTH Social. Skriv ut och ta med till dvningen.

Forberedelser: Repetera WIM sid 21 — 24. Gor de forberedande uppgifterna i arbetsmaterialet.



Foreldsning 2, 3/9. Rationella tal och reella tal.

Forberedelser. Las igenom litteraturavsnitten.

Litteratur.
- MA avsnitt 1.1 och 1.4
- WIM sid 52 — 63.

Rekommenderade uppgifter

MA 1.1:1-1.1:9 (sid 13),

FK 1.1:4 -5 (sid 18), 1.2:3,5, 6 (sid 28), 2.1: 5—-8 (sid 48 —49), 2.2: 2 -3 (sid 61),
3.1:2 -8 (sid 80 —-81)

Extra uppgift. WIM Uppgift 1 och 2 sid 60 - 61.

Ovning 2, 4/9. Potenser. Rikning med rationella och reella tal.

Gruppdiskussioner kring litteraturen hérande till foéreldasning 0, 1 och 2.

Réaknestuga med fokus pa uppgifterna hérande till férelasning 0, 1 och 2.



Vecka 37

Ovning 3, 7/9. Workshop om decimalbraksrepresentation av reella tal.
Material till workshopen finns pa kurshemsidan pa KTH Social. Skriv ut och ta med till dvningen.
Forberedelser: Gor de férberedande uppgifterna i arbetsmaterialet.

Litteratur

- WIM sid 66 — 67 (4. Rational Numbers and Periodic Decimals). Du ska kunna redogéra for varfor det
ar precis de rationella talen som har periodiska eller andliga decimalbraksutvecklingar.

- WIM sid 68 — 71 (5. General Definition of Irrational Numbers by Nested Intervals). Du skall férsta och
kunna redogéra for den grundldggande idén om hur foljder av krympande interval kan anvandas for
att definiera irrationella tal.

- WIM sid 71 — 72 (6. Alternative Methods of Defining Irrational Numbers. Dedekind Cuts. ) Detta
avsnitt kommer inte att examineras, men las det for att fa en smak av vad det handlar om.

Ovning 4, 8/9. Seminarium 1.
Diskussion och redovisning av Seminarieuppgifter 1 fran vecka 36.

Foreldsning 3, 9/9. Mangdldra och logik.

Forelasningen behandlar forst begreppet médngder, och hur dessa betecknas och anvands inom
matematiken. MA avsnitt 1.2 och IN avsnitt 1.1 och 1.3 dr huvudreferenser till denna foreldsning.

En férdjupning ges i de angivna avsnitten i WIM. Beteckningarna i WIM &r delvis annorlunda, och inte
helt moderna, se kommenterarer och forklaringar i slutet av WIM (§5 Set-theoretic notation pa sid
494 — 495).

Forelasningen behandlar ocksa logisk slutledning och symboler for logiska uttryck.
Forberedelser. Las igenom avsnitt 1.2 och 1.3 i MA.

Litteratur.

-IN avsnitt 1.1 och 1.3

- MA avsnitt 1.2 och 1.3

- Fordjupning; WIM sid 108 — 114, |as §5 Set-theoretic notation pa sid 494 — 495 i WIM parallellt.

Rekommenderade uppgifter
IA 1.20-1.27 (sid 11).
MA 1.2:1-12 (sid 18-19).




Foreldsning 4, 10/9. Mer om logik. Kardinalitet.

Forberedelser. Andra delen av forlasningen kommer att diskutera hur “stora” de olika oandliga
talmangderna (de naturliga talen, de rationella talen, osv ) ar—kan man tala om olika stora oandliga
mangder? Det precisa begreppet mangders kardinalitet.

Att fundera pa infor foreldsningen: De jamna naturliga talen heltalen {2, 4, 6, ....} kan tyckas vara
”halften s& manga” som mangden av alla naturliga tal. A andra sidan kan man utifran uppstallningen

Nat. 1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12 13 14
tal

Jamna | 2 4 6 8 10 (12 |14 |16 |18 |20 |22 24 |26 |28
tal

frestas att sdga att mangderna ar "lika stora”.
Titta ocksa igenom den anvisande litteraturen i WIM.
Litteratur:

Logik:
- MA avsnitt 1.3

Kardinalitet:
- WIM sid 77 — 83 (1. Fundamental concepts och 2. The Denumerability of the Rational Numbers and
the Non-Denumerability of the Continuum). Las detta noga. Du ska

- forsta vad som menas upprdkneliga (eng: denumerable, countable) respektive 6verupprékneliga
(eng: non-denumerable, non-countable) mangder.

- kunna redogora for varfor mangden av de rationella talen ar upprakneligt odndlig, medan de
reella talen ar 6éverupprakneliga.
- WIM sid 83 — 88, lases 6versiktligt som orientering.

Rekommenderade uppgifter

MA 1.3:1,2,3,5,6,7 (sid 27 —29). 1.4:2 -5 (sid 35).
WIM Uppgift 1 pa sidan 80.

Extra uppgift. WIM Uppgift 2 sid 81.

Ovning 5, 11/9. Mingdlira och logik. Att ldsa och skriva matematik.
Diskussion av litteratur och uppgifter hérande till foreldasning 3 och 4.
Om att ldsa och skriva matematik. Bland annat
- Vad betyder” =" 7?
- Om vikten av att
- skriva tydligt, med fullstandiga meningar och ett korrekt sprak;
- anvanda matematiska begrepp och symboler pa ett korrekt satt.




Vecka 38

Ovning 6, 14/9. I. Reserv och repetition. Riknestuga.
Forberedelser. Under 6vningen kommer du att ha mojlighet att fa individuell hjalp av din larare, tank
darfor igenom om vad du vill fraga om.

Ovning 7, 15/9. Kontrollskrivning 1.

Kontrollskrivning pa det vi har arbetet med under vecka 36 och 37.

Foreldsning 5, 16/9. Ekvationslosning. Polynom och Faktorsatsen.
Forberedelser. Las igenom den angivna litteraturen.

Litteratur

- IN avsnitt 2.2

- MA avsnitt 2.1 och 2.2.

- FK avsnitt 3.2 (sid 82 — 86)

Rekommenderade uppgifter

IN 2.6 och 2.7 (sid 23)

MA 2.1:1-4(sid46—-47),2.2: 1 -6 (sid 53).
FK 2.1:3 -4 (sid 48), 3.2: 1 — 6 (sid 86).

Foreldsning 6, 17/9. Olikheter och absolutbelopp.

Forberedelser. Las igenom den angivna litteraturen.

Foreldasningen kommer bland annat att delen av behandla begreppet absolutbelopp av reella tal, titta
i din gymnasieldrobok vad som star dar om begreppet. Var beredd att redogéra for hur detta
begrepp presenteras och definieras i din gymnasiebok.

Litteratur
-IN avsnitt 1.2
- MA avsnitt 2.3 och 2.4

Rekommenderade uppgifter
IA1.11-1.16,1.19 (sid 8)
MA 2.3:1-4 (sid 55—-56),2.4: 1 -6 (sid 61 — 62)

Ovning 8, 18/9. Polynom, olikheter och absolutbelopp.

Diskussion av litteratur och 6évningsuppgifter horande till férelasning 5 och 6.



Vecka 39

Ovning 9, 21/9. Workshop: Avstandsformeln och cirkelns ekvation.

Material till workshopen finns pa kurshemsidan pa KTH Social. Skriv ut och ta med till dvningen.

Ta med en grafritande raknare, eller dator eller [dsplatta med motsvarande programvara, till
ovningen.

Forberedelser: Gor de forberedande uppgifterna i arbetsmaterialet.

Ovning 10, 22/9. Seminarium 2.

Diskussion och redovisning av Seminarieuppgifter 2 fran vecka 37 och 38.

Foreldsning 7, 23/9. Summor och produkter. Induktionsbeuvis.
Forberedelser. Las igenom den angivna litteraturen. Avsnittet i WIM sid 63 - 66 generaliserar
geometriska summor till s k geometriska serier.

Litteratur

- IN avsnitt 3.2

- MA avsnitt 3.1 och 3.2 samt 4.1
- WIM sid 9 - 15, 63 — 66.

Rekommenderade uppgifter
MA3.1:1-5(sid69—70),3.2: 1 -7 (sid 76 = 77), 4.1: 1 — 10 (sid 84 — 86).

Extra uppgifter: WIM 1, sid 66.

Foreldsning 8, 24/9. Binomialsatsen och Pascals triangel.

Forberedelser. Lds igenom den angivna litteraturen.

Litteratur
- WIM sid 16 — 17 (8. The Binomial Theorem)
- MA avsnitt 4.2

Observera att binomialkoefficienterna tecknas med olika symboler i WIM och MA. Skrivsattet i MA &r
nufértiden standard.

Observera ocksa att defintionen av binomilakoefficienterna och vad som ar bevisade egenskaper hos
dessa skiljer sig at mellan WIM och MA. Spelar det nagon roll pa vilket satt man gor det? Finns det
didaktiska for- och nackdelar med de tva olika framstéllningarna?

Rekommenderade uppgifter
MA 4.2:1-4,6-13 (sid 93 —94).

Ovning 11, 25/9. Summor och produkter. Induktion. Binomialsatsen.

Diskussion av litteratur och 6évningsuppgifter horande till férelasning 7 och 8.



Vecka 40

Ovning 12, 28/9. Repetition och reserv. Riknestuga.
Forberedelser. Under 6vningen kommer du att ha mojlighet att fa individuell hjélp av din larare, tank
darfor igenom om vad du vill fraga om.

Ovning 13, 29/9. Kontrollskrivning 2.

Kontrollskrivning 2 omfattande det vi arbetat med under vecka 38 och 39.

Foreldsning 9, 30/9. Funktionsbegreppet. Trigonometriska funktioner.

Forberedelser. Las igenom den angivna litteraturen.
Litteratur

Trigonometriska funktioner:

- MA avsnitt 5.1 — 5.5 . Detta avsnitt ar vasentligen en repetition fran gymnasiekursen. Lagg marke till
begreppen jimn respektive udda funktion pa sidan 109.

- FK avsnitt 4.3

Funktionsbegreppet:
- WIM sid 272 — 289. De funktioner du har métt tidigare har nog nastan alltid varit funktioner dar
bade definitionsmangden (de varden den oberoende variabeln far anta) och virdeméngden (de
varden den beroende variabeln kan anta) ar delmangder av de reella talen. | detta avsnitt i WIM ges
manga exempel pa funktioner med andra definitions- och vardeméangder. Du skall kunna

- ge exempel pa funktioner med definitions- eller virdeméangder andra dn delmangder av de reella
talen.

- kunna forklara vad som menas med inverterbara funktioner och deras invers, och ocksa exempel
pa inverterbara funktioner och deras inverser.

- forklara vad som menas med sammansatta (eng compound, composed) funktioner och ge
exempel pa sadana.

Extra litteratur:

- Hans Wallin Musik, bilder och matematik (ur boken Den osynliga matematiken) och

- Philip J. Davis & Reuben Hersh Fourier Analysis (ur boken The Mathematical Experience).

Dessa tva texter finns pa kurshemsidan pa KTH Social. Lds dem med fokus pa helheten, det
matematiska detaljerna kommer inte att examineras. De handlar bagge om s k Fourier-analys, som
handlar om hur man kan representera i stort sett godtyckliga funktioner som summor, serier eller
integraler av trigonometriska funktioner. De trigonometriska funktionerna ar byggstenar med vars
hjalp man kan bygga upp andra funktioner, ndagot som ar mycket viktigt inom manga tillimpningar.
Fouirer-analysens framvaxt ar ocksa intimt forknippad med den historiska utvecklingen av
funktionsbegreppet.

Rekommenderade uppgifter
MA 5.1: 6, 7 (sid 100). 5.2: 4 — 6 (sid 103).5.4: 7, 8,10—- 14, 16 — 18 (sid 116 — 117).
FK 4.3:1-5(sid 135)

Extra uppgifter: FK 4.3:9 (sid 136)




Foreldsning 10, 1/10. Exponential- och logaritmfunktioner.

Forberedelser. Las igenom den angivna litteraturen.

Litteratur
- Kompletterande material pa kursens hemsida pa KTH Social.
- FK avsnitt 3.3 och 3.4 (sid 87 — 103).
- WIM sid 442 — 447 (1. Definition and Properties of the Logaritm. Eulers’ number e. 2. The
Exponential function.) Las detta avsnitt i WIM som en orientering om ett alternativt, och matematiskt
mer tillfredsstallande satt, att definiera férst logartimfunktionen som en integral, och ddrefter
exponentialfunktionen som inversen till logartimfunktionen. Fundera pa

- Vad ar fordelen med att gora pa detta satt?

- Vilka didaktiska skal kan ligga bakom att man i gymnasiet och i inledande kurser pa hégskolan
valjer att istallet borjar med att inféra exponentialfunktionen och sedan logaritmfunktionen som dess
invers?

Rekommenderade uppgifter:

Samtliga uppgifter i det kompletterande materialet (se kurshemsidan)
FK:3.3:3e)—h),4c),5e)ochf) (sid95), 3.4:1—3(sid 103).

Ovning 14, 2/10. Workshop om funktioner, ekvationer och deras grafer.
Material till workshopen finns pa kurshemsidan pa KTH Social. Skriv ut och ta med till 6vningen. Ta
ocksa med en grafritande minirdknare eller en padda/laptop med motsvarande programvara.

Forberedelser: Gor de forberedande uppgifterna i arbetsmaterialet.



Vecka 41

Ovning 15, 5/10. Trigonometriska funktioner och ekvationer.
Arbete med

MA 5.4:2-6,19 - 24 (sid 116 — 117), 5.5: 1 -6 (sid 119)

FK 4.4:4—7 (sid 143 — 144)

Ovning 16, 6/10. Exponetial- och logaritmfunktioner. Ekvationer med
exponential- och logaritmfunktioner.

Diskussion av litteratur och 6vningsuppgifter horande till foreldsning 10.

Foreldsning 11, 7/10. Komplexa tal.
Forberedelser. Repetera om komplexa tal t ex i din gymnasiebok. Las ocksa angivet avsnitt i MA och
WIM.

Litteratur

- MA avsnitt 6.1 — 6.3.
- WIM sid 88 — 100

| WIM kallas den vinkel som har till den polara framstéllningen av ett komplext tal z for “the angle of
z”, medan man nu fortiden vanligen sdger ”“an argument for z”, pa svenska ”ett argument till z” eller,
nagot slarvigt, for ”z:s argument” (varfor ar det lite oprecist att sdga sa?)

Rekommenderade uppgifter
MA 6.1: 1-5 (sid 133 —134), 6.3: 1 — 7 (sid 140 — 141).
WIM uppgift pa sidan 94, 9 rader nedifran

Extra uppgifter. WIM Uppgift 1 sid 100.

Ovning 17, 7/10. Seminarium 3.

Diskussion och redovisning av Seminarieuppgifter 3 fran vecka 39 och 40.



Foreldsning 12, 8/10. Komplexa exponentialfunktionen. Faktorisering av
polynom.

Forberedelser. Lds igenom den angivna litteraturen.

Litteratur

- IN avsnitt 2.3

- MA avsnitt 6.4 — 6.6.

- WIM sid 101 — 103 (4.The Fundamental Theorem of Algebra). Har beskrivs grundlaggande
egenskaper for polynom, om deras nollstéllen och hur de kan faktoriseras. Det ar viktigt att du forstar
vad dessa egenskaper innebér, och att du kan félja det resonemang (bevis) som genomfors.

Rekommenderade uppgifter
IN 2.8 -2.10 (sid 27 - 28).
MA 6.4:1—3 (sid 144), 6.5: 1 — 3 (sid 146 — 147), 6.6: 1 — 3 (sid 151).

Ovning 18, 9/10. Komplexa tal. Faktorisering av polynom.

Diskussion av litteratur och 6évningsuppgifter hdrande till férelasning 11 och 12.



Vecka 42

Foreldsning 13, 12/10. Derivata och Integral, tilldmpningar och samband.

Forberedelse.: Lds igenom den angivna litteraturen.

Litteratur

- WIM sid 398 — 404. Det ar viktigt att du forstar hur den bestamda integralen definieras som ett
gransvarde av allt mer finfordelade summor — det ar den definitionen som svarar mot tillampningar
som att “strackan ar integralen av hastigheten Over tidsintervallet” m fl .

-WIM sid 414 — 421 (Fr o m 1. The derivative as a slope fram till 4. Derivatives of trigonometric
functions). Aven for derivatan r det definitionen som &r nyckeln till att férstd de tolkningar som
derivaten har i olika tillampningar.

- WIM sid 423 — 426, speciellt fr o m sid 424 "Newton’s first ....” till “It was observerd by Galileo ...”
Observera hur derivatans definition naturligt ger tolkningen att “hastighet = derivata av stracka med
avseende pa tid”.

- WIM sid 433 — 436 (84 LEIBNIZ NOTATION AND THE “INFINITELY SMALL”) Las detta idéhistoriska
avsnitt som en orientering.

Att man kan berdkna integraler med hjalp av primitiva funktioner (anti-derivator), som man kanske
tar som sa sjalvklart att man kanske tanker pa det som definitionen, ar i sjalva verket ett djupt och
Iangt ifran sjalvklart resultat som man resonerar sig fram till utifran definitionerna av integral och
derivata.

- WIM sid 436 — 439 (1. The Fundamental Theorem). Har skisseras ett bevis for sambanden mellan
derivata och integral. Las ordentligt och var noga med att du férstar logiken i resonemanget.

Observera ocksa det didaktiska resonemanget pa sidan 438 om risken med att inféra termen

III

"obestamd integral ” (eng indefinite integral) innan den bestamda integralen definieras.

- WIM sid 464 — 469 (2. The Integral och 3. Other Applications of the Concept of Integral. Work.
Length.) Observera hur (den bestamda) integralens definition tillater oss att i olika tillampningar
tolka integraler som uttryck inte bara "area under kurvan” utan ocksa som t ex fysikaliskt arbete eller
en kurvas langd.

Ovning 19, 12/10. Workshop om derivata och integraler

Material till workshopen finns pa kurshemsidan pa KTH Social. Skriv ut och ta med till vningen.

Ovning 20, 13/10. Seminarium 4.

Diskussion och redovisning av Seminarieuppgifter 4 fran vecka 41 och 42.

Foreldsning 14, 16/10. Reserv och repetition.

Ovning 21, 16/10. Reserv och repetition.
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