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Problem: Visa att om f(z) : [a,b] — R &r kontinuerlig s& dr f likformigt kontinuerlig pa [a, b]; d.v.s. for alla € > 0 sa
existerar det ett . > 0 s& att om
|z — y| < 0 s& kommer |f(z) — f(y)| <e.

Steg 0: Borja med att férsta skillnaden mellann kontinuerlig och likformigt kontinuerlig?
Steg 1: For ett givet € > 0 definiera
X ={z€la,b]; g.l.b{é(2)} > 0; z € [a,2]},

dér d.(z) ar det J, si att
|z — 2| <de(2) = |f(2) = fz)] <e

Hur vet vi att det for varje z € [a, b] och € > 0 existerar ett d.(z) > 07
Steg 2: Visa att X # () och att X &r begrinsad fran ovan. Dra slutsatsen att ¢ = [l.u.b.(X) existerar.

Steg 3: Vi vill visa att ¢ = b. Som ett forsta steg kan du visa att

Oc de
e < 2209 g 0y s Sz
2 2
D.vs. att om |z — ¢| < 6‘/%(6) s& kommer, for alla y € [a, b],
66 2(6)
o~y < 2= = 1f(@) - fW)] < e

LEDTRAD: Triangelolikheten séger att

[f (@) = fy)l = [(F(z) = f(c)) = (F(y) = F())| <[f(@) = ()| +|f(y) = fle)]-

Det rdcker darfor att visa att |f(x) — f(c)| < €/2 och |f(y) — f(c)| < €/2, vilket foljer av fran |z — c| < d./2(c) respektive
|z — c| < dca(c).

Steg 4: Visa att ¢ = b och drag slutsatsen att

0 := g.1.b.{0.(2); 2z € [a,b]} > 0.

Steg 5: Se till att du forstar att steg 4 implicerar satsen vi forsdker bevisa.



