Additionsformeln for cosinus-funktionen

PROPOSITION: For alla reella tal u och v giller att

cos (u — v) = cosucosv + sinusin v.

BEVIS: Infor punkterna P, = (cosu,sinu), P, = (cosv,sinv) och
P,_, = (cos (u — v),sin (u — v)) pa enhetscirkeln. Lat ocksa A beteck-
na punkten med koordinater (1,0), A = (1,0), som ocksa ligger pa
enhetscirkeln, och lat O beteckna origo, O = (0, 0).

Man ser att trianglarna P,OP, och P, ,OA bégge &r likbenta tri-
anglar med tva sidor av lingd ett och mellanliggande vinkel u — v.
Foljaktligen ar dven tredje sidan i de bagge trianglarna lika langa, dvs
avstandet mellan P, och P, ar detsamma som avstandet mellan P,_,
och A. Avstandsformeln ger alltsa att

(cos u — cos v)’+(sinu — sinv)® = (cos (u — v) — 1)*+(sin (u — v) — 0)
Om vi utvecklar bégge led, och utnyttjar trignonmetriska ettan far vi
2 —2cosucosv — 2sinusinv =2 — 2 cos (u — v)

som efter forenkling ger att

cos (u — v) = cos ucos v + sinusin v.



